Fonksiyonlarda Bire Birlik
ve Ortenlik

Grafigi verilmis bir f(x) fonksiyonunun
Orten veya bire bir oldugunu incelemek
icin deger araligindaki her noktadan x
eksenine paralel dogrular gizilir. Cizilen
dogrular grafigi en az bir noktada
kesiyorsa, bu fonksiyon o6rtendir. Cizilen
dogrular grafigi yalniz bir noktada
kesiyorsa fonksiyon bire birdir. Bu isleme
yatay dogru testi denir.

Ornek1: Grafikleri verilen R>R
fonksiyonlarinin bire birligini ve 6rtenligini
inceleyiniz.
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Bileske Fonksiyon

f:A->B, g:B—>C fonksiyonlari verilsin. f
fonksiyonu 6rten olmak tizere A nin
elemanlarini f ve g fonksiyonlariile C nin
elemanlari ile esleyen fonksiyona bileske
fonksiyon denir. h=gof seklinde gosterilir.

gof:A->C, (gof)(x)=g[f(x)] tir. g bileske f
olarak okunur.

Ornek2: f:A->B ve g:B->C fonksiyonlari
verilmistir. (gof)(b) ve (gof)(c) yi bulunuz.
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6rnEk3: f = {(_211) ’ (_113) ’ (110) ’ (31_3)} ’
g= {(_311) ’ (01'1) ’ (114) ’ (312)}
fonksiyonlari veriliyor. gof bileske
fonksiyonunu bulunuz.
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e Fonksiyonlarda bileske isleminin Ornek6: f,g,h:R>R, f(x) = x+1, g(x) = x+6,
degisme ozelligi yoktur h(x) = x2+2 olmak Gzere [fo(goh)] (x) ve
gofzfog [(fog)oh] (x) fonksiyonlarini bulunuz.

e Bir f fonksiyonunun birim
fonksiyon ile bileskesi kendisine
esittir.
fol=lof=f

e Fonksiyonlarda bileske isleminin
birlesme 6zelligi vardir.
fogoh=(fog)oh=fo(goh)

Ornek4: f,g:R->R olmak lizere f(x) = 3x+5
ve g(x) = 5x-3 fonksiyonlari igin fog ve gof
fonksiyonlarini bulunuz.

Ornek7: Grafige gore

(fo9)©-U- DO _,
(fog)(-12)

Ornek5: f,I:RSR, f(x) = x3+3x ve I(x) = x
olmak tzere fol ve lof fonksiyonlarini
bulunuz.
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Ornek8: h:R->R, h(x) = x>-5x-2 icin
(hohoh)(5)=?

Ornek9: f,h:R>R, f(x) = 2x-5,
h(x+1) = f(x-3) => (hof)(3) = ?

Ornek10: f:R>R, f(x) = 2x olmak Ulizere
(fofofo...of)(x) =? (n tane fof vardir.)

Ornek11: f:R>R*, f(x) = 2*=>f (3x) in
f(2x+1) tirinden degeri nedir ?
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Bir Fonksiyonun Tersi

f:A—>B fonksiyonu bire bir ve 6rten olmak
Uzere Vx EA ve y EB icin (gof)(x)=x ve
(fog)(y)=y esitliklerini saglayan g:B>A
fonksiyonuna, f fonksiyonunun tersi denir.
g=f1 olarak gésterilir.

e f:A>Bise fL:B>Adrr.
o f(x)=y=>x=fy)olur.
e (xy) €f=>(y,x) €ftolur.

Ornek12: A ={2,4,6},B ={1,3,5}, f:A>B,
f={(2,1), (4,3), (6,5)} fonksiyonu veriliyor.
f fonksiyonunun tersi var midir ? Varsa
nedir ?

e Bir fonksiyonun tersi ile bileskesi,
birim fonksiyonu verir. Buna gore

e fofl=| veya flof=l olur

e (fog)t(x)=(gtof?)(x) olur.

e (f1)*(x) = f(x) = fonksiyonun
tersinin teresi kendisidir.

e ab€ER, az0olmak tzere f:R>R,

f(x)=ax+b ise f1(x) = % dir.

Ornek13: f(x) = 2x+4 fonksiyonunun tersini
bulunuz.
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ax+b
f(x)= fonksiyonunun tersi :
cx+d
—dx+b —d a
-1 - ‘R_1= _{Z
F1(x)= —— olur. (FR-{=2}>R-(3})

mx—2

Ornek14: f:R-{-1}->R-{-3}, f(x)=

olduguna gore f(m-n)="?

XxX—n

Ornek15: f:R-{3}-> R-{2} olmak {izere

4x+2
f(x)= fonksiyonunun tersi nedir ?
2x—4
Ornek16: h (ﬂ) =32*2 5 hi(x)=?
x—4 x+3
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Ornek17: f(x) = 4x-2, (gof)(x) = 8x+6 ise
ghx)="7

3x-5
x+1

Ornek18: f(x)= =>f1(5)=?

Ornek19: f (2x+3) = h(x-1) => (h*of)(5) = ?

Ornek20: g(x) = 3x+4, h'(x) = 2x-8 ise
(hog™)*(4) =2
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Ornek21: f(x) = 3x-8, g'}(x) = 2x-8 ise
(gof*)*(4) =2

Not: y = f(x) fonksiyonunun grafigi ile
y = f(x) fonksiyonunun grafikleri y=x
dogrusuna gore analitik diizlemde
simetriktir.

Ornek22: f:RSR, f(x) = 2x+7
fonksiyonunun ve f(x) fonksiyonunun
grafiklerini giziniz.
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Ornek23: Grafigi verilen y=f(x)
fonksiyonuna gére f(2)+f*(-8)=?

¥ y=fx)
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Ornek24: Grafikleri verilen y = f(x) ve
y = g(x) fonksiyonlarina gore (gof!)(4) = ?

1 y=f(x)

B e i ¥_g{x}
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Ornek25: f:N->N, f(m+1) = 3+f(m) ve
f(1) = 4 ise f fonksiyonunun kural nedir ?

Ornek26: f:R>R, f(x)=2* olmak lizere
f(m+n-2) nin f(m) ve f(n) cinsinden degeri
nedir ?
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