Belirli integral ile Alan
Hesabi

f:[a,b]>R, y = f(x) integrallenebilir ve
surekli bir fonksiyon, f(x) > 0 olmak lizere
f(x) fonksiyonunun x=a , x=b dogrulari ve x
ekseni ile sinirli bolgenin alani:

A= [ f(x)dx

f:[a,b]=>R, y = f(x) integrallenebilir ve
strekli bir fonksiyon, f(x) < 0 olmak Uizere
f(x) fonksiyonunun x=a , x=b dogrulari ve x
ekseni ile sinirl bélgenin alani

A=— [Mf(x)dx
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f:[a,b]>R, y = f(x) fonksiyon, a<c< b ve

V x€[a,c) icin f(x) <0, V x€(c,b] icin f(x) >0
olsun. f(x) fonksiyonunun x=a, x=b
dogrulari ve x ekseni ile sinirli bélgenin
alani:

A+ A+ A== [FECOdx + [ f(x)dx

olur. Buradan:

A=[] 1£(oldx

elde edilir.
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Ornek1: Denklemi x?- 9 = -y olan egri ve x
ekseni arasindaki alani bulunuz.

A

www.betulhoca.com




Ornek2: Denklemiy = x?- 4 olan egri ile x
ekseni arasindaki alani bulunuz.

Ornek3: Denklemiy = x2- x olan egri ile x
ekseni arasindaki alani bulunuz.
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Orneka4: Grafikte f_44 f(x)dx = —5ve
[* 1001 dx = 11 ise A=
y y=1Ix)

= o 1/\ a4,

Y T x

A

Ornek5: y = x>+ 2 egrisiilex=2vey=0
dogrulari arasinda kalan bolgenin alanini
hesaplayiniz.
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Ornek6: y = x*>-2x egrisivey =0, x = -2,
x=6 dogrulari arasinda kalan bélgenin
alanini bulunuz.

[a,b] araliginda f(y) = 0 olmak lzere x = f(y)
egrisi, y=a ve y=b dogrulari ile y eksenin
sinirladigi bélgenin alani A olmak lizere

b b
A=[ f(y)dy = [ xdy

Vi
b x=fy)
A i:
a
R ] %
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[a,b] arahiginda f(y) < 0 olmak lizere

x = f(y) egrisi, y=a ve y=b dogrulariile y
eksenin sinirladigi boélgenin alani A olmak
Uzere

b b
A=— [ f(y)dy = — [ xdy
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Ornek7: y=1/x egrisinin y=0, y=3 dogrulari
arasinda kalan bélgesinin alanini bulunuz.
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y=f(x) ve y=g(x) Egrileri Arasinda Kalan [a,b] araliginin bir kisminda f(x) > g(x),
Alan diger kisminda f(x) < g(x) ise x=a ve x=b
dogrulariile egriler arasinda kalan sinirli

[a,b] arahiginda f(x) ve g(x) R .
bolgenin alani:

integrallenebilen fonksiyonlar olmak lizere

b
Vx€E[a,b] icin f(x) > g(x) ise x=a ve x=b A=A1+Az = fa [f(x) — g(x)[dx
dogrulari ile egriler arasinda kalan sinirli
bélgenin alani olur.
b b fix)
A=Ar-Ar = [ f(x)dx — [ g(x)dx Yy
}r]: .I.:. E
4 g(x)
“o[[a ¢ b ¥
]

Ornek9: y = x2- 2 ile y = 2-x2 egrileri ile
x =+ 3 dogrulari arasinda kalan bolgenin
alanini hesaplayiniz.

Ornek8: y = x?+ 2x egrisi ile y = x+2
dogrusu ile sinirlanan bolgenin alanini
bulunuz.
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[a,b] araligi icin f(y) > g(y) ise y=a ve y=b Ornek12: fl V=x2 + 4 =?
dogrulari ile egriler arasinda kalan sinirli 0

bolgenin alani:

A= £(y) — g()ldy

ile ifade edilir.

Ornek10: x = y? egrisi ile x = y+3 dogrusu
ile sinirli bolgenin alanini bulunuz.

Ornek11: f_44\/—X2 + 16 =?
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